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ΦΑ4 Πραγματικοί αριθμοί :  Ασκήσεις και  Φύλλα εργασίας  

Άρρητοι αριθμοί  - Φύλλλο  εργασίας    

Δραστηριότητα : Πού είναι ο αριθμός √7 ;
                               
Σύμφωνα με την προηγούμενη παράγραφο ο αριθμός √7 αντιστοιχεί στον θετικό αριθμό  που, όταν  
υψωθεί στο τετράγωνο, μας δίνει τον αριθμό 7 . Επομένως αναζητούμε τον θετικό αριμό x για τον οποίο 
ισχύει x2 = 7

Βήμα 1

Απάντηση: 

β) Να συμπληρώσετε την διπλή ανισότητα :  ....... < √7 < ........

Βήμα 2

Απάντηση: 

β) Να συμπληρώσετε την διπλή ανισότητα : ....... < √7 < ........

                                                                         

γ) Μπορούμε να πούμε ότι με προσέγγιση ενός δεκαδικού  
    ο αριθμός √7  είναι : 

         (με έλλειψη)  √7 =         (με υπερβολή)  √7 =                         



Βήμα 3 

Απάντηση: 

β) Να συμπληρώσετε την διπλή ανισότητα : ....... < √7 < ........

                                                                      

γ) Μπορούμε να πούμε ότι με προσέγγιση ενός δεκαδικού  
    ο αριθμός √7  είναι : 

(με έλλειψη)  √7 =           (με υπερβολή)  √7 =   

Βήμα 4

Απάντηση: 

β) Να συμπληρώσετε την διπλή ανισότητα : ....... < √7 < ........

                                                                                

γ) Μπορούμε να πούμε ότι με προσέγγιση ενός δεκαδικού  
    ο αριθμός √7  είναι : 

      (με έλλειψη)  √7 =            (με υπερβολή)  √7 = 

Βήμα 5

Απάντηση: 

β) Να συμπληρώσετε την διπλή ανισότητα : ....... < √7 < ........

                                                                 

γ) Μπορούμε να πούμε ότι με προσέγγιση ενός δεκαδικού  
    ο αριθμός √7  είναι : 

     (με έλλειψη)  √7 =                 (με υπερβολή)  √7 = 

ΣΥΜΠΕΡΑΣΜΑΤΑ : (Συνεχίζοντας επ'άπειρον την παραπάνω διαδικασία )

Α.  Δεν υπάρχει δεκαδικός αριθμός x ( με πεπερασμένο πλήθος δεκαδικών ψηφίων ) 
     
      τέτοιος  ώστε  x2 = 7 . Δηλαδή  ο αριθμός  √7   είναι   ............... αριθμός.

Β. Οι άρρητοι αριθμοί είναι δεκαδικοί αριθμοί με ..................... δεκαδικά ψηφία  τα 
     
      οποία όμως δεν είναι  .....................



Αποδεικνύεται, επίσης, ότι και οι αριθμοί √2 , √3 , √5 , √6 , √8 , √10 , √11 ,... είναι 
άρρητοι. Αργότερα, θα μάθουμε ότι υπάρχουν και άλλοι άρρητοι που δεν είναι ρίζες ρητών αριθμών,
όπως ο γνωστός από τη μέτρηση του κύκλου αριθμός π.

Π ρ α γ μ α τ ι κ ο ί           α ρ ι θ μ ο ί       
Ρ η τ ο ί         αριθμοί  

Α  κ  έ  ρ  α  ι  ο  ι     α  ρ  ι  θ  μ  ο  ί 

Φ υ σ ι κ ο ί        α ρ ι θ μ ο ί 

            0 , 1 , 2 , 3 , ...

Ά ρ ρ η τ ο ι      α ρ ι θ μ ο ί

     √2 , −√5
2.3 , −4.5 , 4. 7̄ , 2.333... ,

5
6
, −

3
4

... ,−3 ,−2 ,−1 , 0 , 1 , 2 , 3 , ...



ΦΑ4.1 Ποιοι από τους  παρακάτω αριθμούς  είναι: 

0,25   ,  √3   ,   −√16 ,   - √6 ,       -2  , −
2
5

 ,     -1   ,    0,44444444...    ,   3,1415926535... 

(0,2)3   ,    254     είναι :    α) πραγματικοί           β) άρρητοι                  γ) ρητοί  

   
ΦΑ4.2 α) Μεταξύ ποιών διαδοχικών φυσικών αριθμών βρίσκεται  ο αριθμός  :  α1)  5      α2)  90  

β)  Λύσε τις εξισώσεις :   β1)   x2 = 7           β2)   x2 = 9       β3)   x2 = -16               β4)   x2 = 0

γ)  Θυμίσου ότι , για οποιουσδήποτε  θετικούς αριθμούς  α ,  β  ισχύει :

                         ,      





                ,        

2
              

και στη συνέχεια υπολόγισε τις τιμές των παραστάσεων :

Γ1 =       Γ2 =        

  
  

       Γ3 =  Γ4 = 



Η σπείρα των άρρητων αριθμών ( φωτόδεντρο - αρχείο ggb )

Επιμέλεια : Μιχάλης Χατζάκης
  
   

http://photodentro.edu.gr/v/item/ds/8521/2353

